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APRESENTAÇÃO

A Pandemia do novo coronavírus pegou todos de surpresa. De repentemente, ainda 
no início de 2020, tivemos que mudar as nossas rotinas de vida e profissional e nos adaptar 
a um “novo normal”, onde o distanciamento social foi posto enquanto a principal medida 
para barrar o contágio da doença. As escolas e universidades, por exemplo, na mão do que 
era posto pelas autoridades de saúde, precisaram repensar as suas atividades. 

Da lida diária, no que tange as questões educacionais, e das dificuldades de 
inclusão de todos nesse “novo normal”, o contexto pandêmico começa a escancarar um 
cenário de destrato que já existia antes mesmo da pandemia. Como destacou Silva (2021), 
esse período pandêmico só desvelou, por exemplo, o quanto a educação no Brasil é uma 
reprodutora de Desigualdades. 

E é nesse cenário de pandemia, movimentados por todas essas provocações que 
são postas, que os autores que participam dessa obra reúnem-se para organizar este 
livro. Apontar esse momento histórico vivido por todos é importante para destacar que 
temos demarcado elementos que podem implicar diretamente nos objetos de discussão 
dos textos e nos movimentos de escrita. Entender esse contexto é importante para o leitor. 

O contexto social, político e cultural tem demandado questões muito particulares 
para a escola e, sobretudo, para a formação, trabalho e prática docente. Isso, de certa 
forma, tem levado os gestores educacionais a olharem para os cursos de licenciatura e 
para a Educação Básica com outros olhos. A sociedade mudou, nesse contexto de inclusão, 
tecnologia e de um “novo normal”; com isso, é importante olhar mais atentamente para os 
espaços formativos, em um movimento dialógico e pendular de (re)pensar as diversas 
formas de se fazer ciências no país. A pesquisa, nesse interim, tem se constituído como um 
importante lugar de ampliar o olhar acerca das inúmeras problemáticas, sobretudo no que 
tange ao conhecimento matemático.  

É nessa sociedade complexa e plural que a Matemática subsidia as bases do 
raciocínio e as ferramentas para se trabalhar em outras áreas; é percebida enquanto parte 
de um movimento de construção humana e histórica e constitui-se importante e auxiliar 
na compreensão das diversas situações que nos cerca e das inúmeras problemáticas que 
se desencadeiam diuturnamente. É importante refletir sobre tudo isso e entender como 
acontece o ensino desta ciência e o movimento humanístico possibilitado pelo seu trabalho. 

Ensinar Matemática vai muito além de aplicar fórmulas e regras. Existe uma dinâmica 
em sua construção que precisa ser percebida. Importante, nos processos de ensino e 
aprendizagem da Matemática, priorizar e não perder de vista o prazer da descoberta, algo 
peculiar e importante no processo de matematizar. Isso, a que nos referimos anteriormente, 
configura-se como um dos principais desafios do educador matemático e sobre isso, de 
uma forma muito particular, abordaremos nesta obra.  



É neste sentido, que o livro “Incompletudes e Contradições para os Avanços da 
Pesquisa em Matemática”, nasceu, como forma de permitir que as diferentes experiências 
do professor pesquisador que ensina Matemática sejam apresentadas e constituam-se 
enquanto canal de formação para professores da Educação Básica e outros sujeitos. 
Reunimos aqui trabalhos de pesquisa e relatos de experiências de diferentes práticas que 
surgiram no interior da universidade e escola, por estudantes e professores pesquisadores 
de diferentes instituições do país. 

Esperamos que esta obra, da forma como a organizamos, desperte nos leitores 
provocações, inquietações, reflexões e o (re)pensar da própria prática docente, para quem 
já é docente, e das trajetórias de suas formações iniciais para quem encontra-se matriculado 
em algum curso de licenciatura. Que, após esta leitura, possamos olhar para a sala de aula 
e para o ensino de Matemática com outros olhos, contribuindo de forma mais significativa 
com todo o processo educativo. Desejamos, portanto, uma ótima leitura a todos e a todas.

Américo Junior Nunes da Silva
André Ricardo Lucas Vieira
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RESUMO: O presente trabalho contém 
elementos de minha tese bem como de minha 
pesquisa “Matemática epistolar” desenvolvida 
na Universidade Estadual do Sudoeste da Bahia 
à luz da análise de algumas correspondências 
trocadas entre matemáticos que em muito 
contribuíram para a difusão dessa ciência nos 
séculos XVII ao XIX. A história da Matemática 
revela que por meio de epístolas, descobertas, 
novas teorias foram divulgadas antes mesmo de 
serem publicadas nos meios científicos da época 
além de revelar sentimentos entre seus pares.
PALAVRAS-CHAVE: Matemática, História, 
Conhecimentos, Epístola.

ABSTRACT: The present work contains 
elements of my thesis as well as of my research 
“Mathematical epistolary” developed at the State 
University of Southwest of Bahia in the light of 
the analysis some correspondences exchanged 
between mathematicians who contributed a lot to 
the diffusion of this science in the 17th and 19th 
centuries. The history of mathematics reveals that 
through epistles, discoveries, new theories were 
released even before they were published in the 
scientific circles of the time as well as revealing 
feelings among their peers.

KEYWORDS: Mathematics, History, Knowledge, 
Epistle.

1 |  INTRODUÇÃO
O presente trabalho se caracteriza como 

pesquisa documentária, histórica e pedagógica 
quando destaca a relevância de trocas epistolares 
entre cientistas na difusão de conhecimentos 
como instrumentos de comunicação. Todas 
as fontes são traduções de documentos 
escritos na língua francesa, respeitando-se a 
semântica e a retórica próprias no cenário do 
século XVII ao século XIX. Algumas cartas se 
encontram traduzidas em minha tese Adrien-
Marie Legendre (1752-1833) e seus trabalhos 
em Teoria dos Números desenvolvida em 2007-
2010 na Universidade Federal do Rio Grande 
do Norte. Na ocasião, apontamos algumas 
correspondências entre o matemático Legendre 
e outros acadêmicos que em muito contribuíram 
para a difusão das ciências. Em conjunção com 
essas informações incrementamos outros textos 
que fazem parte do meu projeto de pesquisa, 
em andamento, “Matemática epistolar: difusão 
de conhecimentos”, realizado na Universidade 
Estadual do Sudoeste da Bahia – UESB, 
instituição onde atuo como docente. 

A etimologia da palavra epístola origina-
se no grego antigo com o significado de ordem, 
mensagem, bem como no latim com o significado 
de carta ou mensagem escrita e não assinada. 
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Esse termo pode ser utilizado para denominar textos escritos em forma de carta e quando 
reunidas, as epístolas de determinado autor, podem ser publicadas por seu interesse 
histórico, literário, institucional, religioso ou documental. Muitos cientistas se comunicavam 
dessa forma e, tais cartas são de extrema importância para o avanço de descobertas e 
difusão das ciências. Na religião, o termo vem sendo utilizado há muito tempo, inclusive na 
Bíblia, onde encontramos no Novo Testamento as Epístolas de Paulo, doutrinas destinadas 
às comunidades cristãs em meados do primeiro século (D. C.). Também encontramos na 
literatura latina, as epístolas de Horácio (65 a.C - 8 a.C), Varrão (116 a.C - 27 a.C), Plínio 
(23 d.C - 79), Ovídio (43 a.C. - 17 ou 18 d.C), Sêneca (4 a.C. - 65) e Cícero (106–43 a.C) 
dentre outros filósofos romanos. As epístolas, no entanto, se diferem das cartas, pois emitem 
expressões e manifestos, além de discussões de questões que vão além dos interesses 
pessoais. Cunha (2002, p. 1) aponta que desde o final do século XX o interesse pela 
divulgação de correspondências vem aumentando pela análise das escrituras cotidianas 
entre pessoas comuns ou pelas escrituras científicas como fonte reveladora de hábitos, 
práticas, costumes de uma época. Em Taton (2000, p. 57, tradução nossa), encontramos 
que as correspondências científicas estabeleceram uma estreita ligação entre história, 
filosofia, epistemologia e as ciências exatas e naturais. Portanto, o estudo de epístolas é um 
campo frutífero para a pesquisa científica com vistas à difusão de conhecimentos que foram 
discutidos fora dos ambientes acadêmicos e das publicações em jornais científicos da época. 

1.1 Personagens envolvidos 
Adrien- Marie Legendre (1752-1833): contemporâneo dos matemáticos Lagrange 

(1736-1813), Laplace (1749-1827), Monge (1746-1818) e Gauss (1777-1855) com 
importantes contribuições à Estatística, Teoria dos Números1, Álgebra Abstrata e Análise 
Matemática. Legendre revelou um talento precoce para as ciências e aos 18 anos defendeu 
sua tese em Matemática e em Física. A cratera lunar Legendre tem esse nome em sua 
homenagem e dentre 72 cientistas, o seu nome está perpetuado na face Trocadero da 
Torre Eiffel em Paris.

August Leopold Crelle (1780-1855): matemático alemão. Fundador do periódico 
Journal für die reine und angewandte Mathematik, também conhecido pelo apelido: Journal 
de Crelle. Fundado em 1826, tornou-se uma referência na comunidade matemática 
internacional no final do século XIX.

Carl Gustav Jakob Jacobi (1804-1851): matemático alemão que em muito contribuiu 
para o desenvolvimento de funções, integrais elípticas, dinâmica, equações diferenciais, 
Teoria dos Números além das equações diferencias ordinárias não-lineares. Jacobi foi o 
primeiro matemático judeu a ser nomeado professor em uma universidade alemã.

1. Á qual se dedicou mais da metade de sua vida no intuito de aperfeiçoá-la, tornando-se notória a honra que lhe é de-
vida como o primeiro tratado de Aritmética superior que tanto inspirou outros matemáticos para o avanço dessa ciência 
no século XX.

http://pt.wikipedia.org/wiki/Estat%C3%ADstica
http://pt.wikipedia.org/wiki/Teoria_dos_n%C3%BAmeros
http://pt.wikipedia.org/wiki/%C3%81lgebra
http://pt.wikipedia.org/wiki/An%C3%A1lise_matem%C3%A1tica
http://pt.wikipedia.org/wiki/An%C3%A1lise_matem%C3%A1tica
http://pt.wikipedia.org/wiki/Lua
http://pt.wikipedia.org/w/index.php?title=Legendre_%28cratera%29&action=edit&redlink=1
http://pt.wikipedia.org/wiki/Matem%C3%A1tica
http://pt.wikipedia.org/wiki/Alemanha
http://pt.wikipedia.org/wiki/Fun%C3%A7%C3%A3o_el%C3%ADptica
http://pt.wikipedia.org/wiki/Din%C3%A2mica
http://pt.wikipedia.org/wiki/Equa%C3%A7%C3%A3o_diferencial
http://pt.wikipedia.org/wiki/Teoria_dos_n%C3%BAmeros
http://pt.wikipedia.org/wiki/Judeu
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Johann Carl Friedrich Gauss (1777-1855): conhecido como Príncipe da 
Matemática, astrônomo, físico alemão que contribuiu muito em diversas áreas das ciências, 
dentre elas Teoria dos Números, Estatística, Análise Matemática, Geometria diferencial, 
Geodésia, eletroestática, astronomia e óptica.

 Marie Sophie Germain (1776-1831): matemática, física e filósofa francesa 
com contribuições fundamentais à Teoria dos Números e à teoria da elasticidade. Marie-
Sophie era autodidata, aprendendo com livros encontrados na biblioteca de seu pai. Ela 
é a ilustração típica do preconceito existente em relação ao trabalho feminino nos meios 
científicos de sua época e sob o pseudônimo “Monsieur Leblanc se correspondeu com 
matemáticos consagrados como Legendre, Lagrange e Gauss. Morreu de câncer aos 55 
anos de idade.

Marin Mersenne (1588-1648): padre, teólogo, matemático, teórico musical e filósofo 
francês. Ficou conhecido sobretudo pelo seu estudo dos chamados primos de Mersenne. O 
asteróide 8191 Mersenne foi batizado em sua homenagem. 

Niels Henrik Abel (1802 - 1829): matemático norueguês cujo primeiro trabalho 
relevante foi a demonstração da impossibilidade de resolver equações algébricas com 
graus maiores do que cinco por meio de radicais ao estabelecer relações entre as raízes, 
cujo estudos foram complementados por Galois (1811-1832) que determinou a condição 
necessária e suficiente desse problema da Álgebra Abstrata. Alguns de seus trabalhos tratam 
de problemas de convergência, de diferenciação, de integração de séries. Juntamente com 
Legendre, Abel revolucionou os estudos das funções elípticas.

Pierre de Fermat (1601-1665): magistrado francês que dividia sua profissão no 
serviço público com estudos matemáticos que notabilizou toda Paris na época, embora 
não estivesse ligado a nenhuma academia. Uma característica de Fermat é que ele 
descobriu vários resultados da Teoria dos Números, mas não os demonstrou. Nessa teoria 
se englobam os números poligonais, além do seu famoso teorema, conhecido como Último 
Teorema de Fermat, sobre a insolubilidade da equação xn + yn = zn no conjunto dos números 
naturais para n > 2. O teorema foi completamente demonstrado em 1995 pelo matemático 
britânico Andrew Willes (1953 - ).

1.2 Situação desfavorável à reprodução científica na extinção da Academia 
de Ciências de Paris no período da Revolução Francesa e criação de outras 
academias na Europa

Em Ramos (2010) encontramos que o meio científico francês se destacou pelo fértil 
desenvolvimento científico dos acadêmicos das províncias e da Academia de Ciências de 
Paris, instituição criada na monarquia de Luís XIV pelo ministro Colbert em 1666. Seus 
concursos anuais eram disputados pelos maiores cientistas da Europa e na época do 
despotismo esclarecido tornou-se uma fonte de inspiração para diversos soberanos que 
se esforçaram na tentativa de imitá-la. Vários deles incentivaram a criação das academias 
nacionais, de centros de pesquisas e de ensino que permitiram os cientistas trabalharem 

http://pt.wikipedia.org/wiki/1802
http://pt.wikipedia.org/wiki/1829
http://pt.wikipedia.org/wiki/Matem%C3%A1tico
http://pt.wikipedia.org/wiki/Noruega
http://pt.wikipedia.org/wiki/Equa%C3%A7%C3%A3o
http://pt.wikipedia.org/wiki/Raiz_%28matem%C3%A1tica%29
http://pt.wikipedia.org/wiki/%C3%9Altimo_Teorema_de_Fermat
http://pt.wikipedia.org/wiki/%C3%9Altimo_Teorema_de_Fermat
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em condições favoráveis. Foi o caso de Frederico II da Prússia que em 1740 restaurou a 
Academia de Berlim, criada por Leibniz em 1700 e atraiu a atenção e dedicação de Euler 
(1741 a 1766), Lagrange (1766-1787) e Lambert (1765-1777). A criação da Universidade 
de Göttingen em 1773 na Alemanha contribuiu para o afloramento dos primeiros trabalhos 
de Gauss. Na Rússia Pedro, “o Grande criou a Academia de São Petersburgo em 1724 
que atraiu os matemáticos suíços Nicolas Bernoulli (1687-1759) e Euler (1707-1783) 
destacamos também a criação da Academia Real de Londres em 1768. Nesse contexto, 
enquanto a Matemática do século XVII foi caracterizada por um grande número de 
matemáticos amadores, no século XVIII ficou marcado pelas obras de cientistas, de 
professores de universidades britânicas, italianas, suíças, membros da Academia de Paris 
e matemáticos itinerantes, atraídos por Berlim ou por São Petersburgo devido à política dos 
reis esclarecidos (RAMOS, 2010, p 10).

No entanto a supressão da Academia de Ciências de Paris em 1793 prejudicou 
de forma significativa o desenvolvimento das ciências, das artes e das profissões, na 
contramão da vanguarda dos desenvolvimentos científicos na Europa nos séculos XVII e 
XVIII. O fechamento da Academia francesa foi conduzido pelo revolucionário Marat (1743-
1793) em 1791, por interesse próprio uma vez que Marat nutria um grande ressentimento 
pelos acadêmicos, especialmente por Laplace, por terem rejeitado seu trabalho em Física 
de 38 páginas submetido à Academia em 1779, que dentre outros assuntos, eram críticas 
aos trabalhos de Newton. Marat chamava os acadêmicos de “aristocratas do saber” e 
segundo ele, era a representação de patrimônio elitista, instrumento de poder e de censura 
do Antigo Regime. Embora a maioria dos acadêmicos não sofresse nenhuma perseguição 
ostensiva, no período de 1793 a 1795, eles vivenciaram o período que ficou conhecido 
como Terror: regime instituído na França de 10 de novembro de 1793 a 28 de julho de 1794 
por Robespierre2. Assim a Convenção Nacional se tornou o único centro de impulsão do 
governo que em princípio assumiu os três poderes. Um tribunal revolucionário foi constituído 
para julgar crimes políticos e era considerado inimigo da Revolução aquele que obstruía a 
liberdade pela força. Julgado sem testemunhas e sem direito advogado, duas sentenças 
eram possíveis: a liberdade ou a morte por guilhotina. Nesse período, três figuras eminentes 
das ciências foram submetidas a esse processo público: o astrônomo Bailly (1736-1793), 
o químico Lavoisier (1743-1794) e o matemático Condorcet (1743-1794), que, pela ligação 
com o Antigo Regime, foram vítimas do movimento de perseguições denominado de 
Período de Terror. A árdua e difícil incumbência de defender a Academia de Paris coube 
ao químico Lavoisier, um dos acadêmicos mais ilustre da época. Lavoisier fez uma defesa 
sólida da instituição, destacando a excelência dos trabalhos ali publicados no domínio das 
ciências e das artes. Seu discurso foi em vão pois Lavoisier foi guilhotinado em 8 de maio 
de 1794. Esse triste episódio histórico restringiu a produção e a publicação de trabalhos 

2. Maximilien François Marie Isidore de Robespierre (1758-1794): advogado e político francês, e uma das personalida-
des mais importantes da Revolução Francesa. Os seus amigos chamavam-lhe “O Incorruptível. 
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científicos em jornais e boletins, assim como na supressão dos prêmios dos concursos da 
Academia. A dissolução da Academia de Ciências de Paris em 1793, impulsionou a criação 
das Escolas Normais onde Galois (1811-1832) foi um dos alunos, e Escolas Centrais para 
o ensino elementar de Matemática, Ciências Físicas e Naturais. As Escolas Militares e 
Politécnicas se tornaram referências para o ensino superior, cuja finalidade, segundo 
Taton (2000, p. 405, tradução nossa), era “o estabelecimento de instituições científicas, 
militares e técnicas’’. Dois anos depois da supressão da Academia, no dia 22 de agosto 
de 1795, foi criado o Instituto Nacional das Ciências e de Artes que incorporou alguns 
dos acadêmicos. Em 1805, o Instituto foi transferido para o antigo Colégio das Quatro 
Nações. A partir de 1816 a Academia de Paris retomou a sua autonomia e até hoje faz 
parte do Instituto, atual Instituto da França. No século XIX, foram criadas, a Sociedade 
de Matemática (1865), Sociedade Francesa de Matemática (1872), Círculo Matemático 
de Palermo (1884), Sociedade Americana de Matemática (1888) e Sociedade Alemã de 
Matemática (1890). Na passagem dos séculos XVIII para o XIX, outros importantes meios 
de divulgação foram criados na Europa, a exemplo do Jornal da Escola Politécnica (1795), 
dos Anais Matemáticos de Gergonne (1810), do Jornal de Matemática Pura e Aplicada 
(1836) de Liouville, que conjuntamente com os Comptes Rendus (1835) das seções da 
Academia de Ciências de Paris, na França e Diário de Crelle (1826) em Berlim, dentre 
outros meios de divulgação científicas em muito contribuíram para a difusão de pesquisas, 
de correspondências de matemáticos nos século XVIII-XIX (RAMOS, 2010, p. 18-19).

Nesse momento, evocaremos algumas correspondências que além de contribuírem 
significativamente para o avanço da Matemática contém relações afetivas entre seus pares. 
Muitas cartas possuem apenas fragmentos como algumas correspondências entre Fermat 
a Mersenne.

1.3 Epístolas entre Fermat e Mersenne em1636
Segundo Goldstein (2004, p. 19), Fermat e Mersenne trocaram em torno de 40 

cartas com conteúdos de níveis e assuntos variados sobre Aritmética entre 1636-1665. 
Em 1636 Fermat escreveu a Mersenne sobre a criação de um dispositivo para determinar 
as partes alíquotas (partes iguais) de 120 bem como sobre os números amigáveis3 . Ele 
também se refere a uma outra carta enviada a Beaugrand, matemático francês membro da 
Academia de Mersenne4 sobre o mesmo teor da qual não obteve resposta que se refere 
ao par de números amigáveis (17296, 18416), que foi descoberto de forma independente 
pelos matemáticos Ibn al-Banna e Al-Farisi no século XV e redescoberto por Fermat sobre 
o qual escreveu a Mersenne em carta de junho de 1636:

3. Números amigáveis são números pares onde um deles é a soma dos divisores do outro. Por exemplo, os divisores 
de 220 são 1, 2, 4, 5, 10, 11, 20, 22, 44, 55 e 110, cuja soma é 284. Por outro lado, os divisores de 284 são 1, 2, 4, 71 
e 142 e a soma deles é 220.
4. Mersenne organizava encontros entre cientistas e frequentemente viajava pela Europa para se encontrar com alguns 
deles. Este círculo alargado de cientistas europeus é por vezes designado por «Academia de Mersenne», uma precur-
sora da Academia de Ciências fundada em 1666 por Colbert, ministro de Luis XIV.

https://pt.wikipedia.org/wiki/Acad%C3%A9mie_des_Sciences
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Há algum tempo enviei ao Sr. Beaugrand uma proposição sobre para 
determinar infinitos números amigáveis, sobre os quais lhe escrevi numa carta 
anterior, eu me dispus a resolver o problema. Se ele não perdeu essa carta, 
certamente ele lhe enviará para publicação na Academia. Aguardo a vossa 
opinião sobre essa proposição. (TANNER; HENRY, 1894, p. 21- tradução 
nossa)

Nesse mesmo ano, registramos uma carta de Mersenne a Fermat cujo teor se refere 
criação de outro dispositivo sobre as partes alíquotas de 120: 

Senhor,

A respeito de vossa carta5, com muito orgulho criei uma sequência numérica 
qualquer A, B, C, D, E, F de razão 2 e primeiro elemento igual a 2 as partes 
alíquotas de 120 a qual compartilho nesse momento. Á partir da sequência 
A, B, C, D, E, F formemos a nova sequência G, H, I ,K , L, M cujos elementos 
são os antecessores dos  números G, H, I ,K, L, M bem como a sequência N, 
O, ,P ,Q , R, S formada pelos sucessores dos números da sequência G, H, I 
,K, L, M. Como um dos números G, H, I ,K, L, M, por exemplo K, que dividido 
por um número N da última ordem distante de quatro filas à esquerda resulta 
num número primo; o triplo desse número primo multiplicado pelo número que 
precede imediatamente a K, será o número procurado. Como 15 dividido por 
3 é igual a 5 que é um número primo triplo de 15 que multiplicado por 8 é 120. 
Acrescento ao que disse sobre as partes alíquotas de números na décima 
observação da primeira parte do prefácio geral6 o método de encontrar o 
número semelhante a 120 conforme o dispositivo:

G H I K L M
1, 3, 7, 15, 31, 63,
A B C D E F
2, 4, 8, 16, 32, 64,
N O P Q R S
3, 5, 9, 17, 33, 65,

Figura 1: DISPOSITIVO DE MERSENNE

Fonte: Tanner; Henry, (1894)

(TANNER; HENRY, 1894, p. 21-22, tradução nossa)

Analisando documentos das obras de Fermat, não há nenhum registo de carta ou de 
fragmento de carta com a resposta de Fermat a Mersenne sobre esse assunto.

5. Embora Mersenne admite tê-la recebido, aparentemente não foi publicada e seu teor é desconhecido pois a carta faz 
parte das correspondência desaparecidas de Fermat. 
6. Nota nossa: Carta (desaparecida) de Fermat a Beaugrand (1636).
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1.4 Correpondência entre Legendre e Crelle sobre Abel e Jacobi (1827)
Quando os trabalhos de Abel sobre resolução algébrica de equações começaram 

a chamar a atenção da comunidade matemática, Legendre desconhecia os estudos de 
Abel bem como de Jacobi conforme carta enviada a Crelle no início de 1827que foram 
publicados em jornais da época:

O que o Sr. me falou sobre o jovem Abel é absolutamente de acordo com a 
ideia que eu tinha dos grandes talentos dele, ao percorrer o caderno de vosso 
jornal onde se encontra um agradável tratado sobre funções elípticas. O Sr. 
Poisson me enviou no ano passado o caderno que enviastes para ele, pouco 
tempo depois de eu ter recebido a bela descoberta do Sr. Jacobi publicada 
no jornal do Sr. Schumacher através de uma carta a mim enviada pelo próprio 
autor. Essas produções dos dois jovens cientistas que até então me eram 
desconhecidos, me proporcionaram tanto o sentimento de satisfação quanto 
o de admiração. (CRELLE apud HOLMBOE, 1839, p. VIII, tradução nossa)

1.5 Carta de Jacobi a Legendre com ênfase na lei de reciprocidade quadrática 
(1827)

Em 5 de agosto de 1827 Jacobi escreve a Legendre sobre alguns de seus estudos 
sobre a lei de reciprocidade quadrática7 em que o seu método amplia a lei de reciprocidade 
para potências maiores do que dois:

Há muito tempo realizo algumas pesquisas sobre a Teoria dos Números, que 
me conduziram a resultados muito curiosos sobre a bela parte da disciplina 
aberta aos matemáticos pela vossa lei de reciprocidade8. De fato, partindo 
da nova teoria sobre a divisão da circunferência proposta pelo Sr. Gauss na 
oitava seção de Disquisitiones Aritmeticae, descobri um método que me levou 
aos teoremas fundamentais sobre a teoria de resíduos quadráticos, cúbicos, 
bi quadrados e mesmo sobre resíduos de potências maiores. Para dar uma 
ideia sucinta, transcrevo aqui a demonstração do teorema fundamental 
relativa aos resíduos quadráticos com base nesses novos princípios.

Sejam p um número primo ímpar, x a raiz da equação  = 0 e g uma raiz 
primitiva da congruência gp-1 − 1  0 mod p. Então xg − xg2 + xg8+ ... − xgp-2 
= +  . Em geral, temos que xq − xqg + xqg2 − xqg8+ ... − xqgp-2 é igual a +

  ou igual a − , conforme g seja resíduo quadrático ou não resíduo 
quadrático de p. 

Mas sendo q um número primo, desprezando-se os múltiplos de q, temos que 
xg − xg2 + xg8+ ... − xgp-2 = (xg − xg2 + xg8+ ... − xgp-2)q = . Portanto 
q será resíduo ou não resíduo quadrático de p, conforme  dividido 

7. Nota nossa: a lei de reciprocidade dos resíduos quadráticos, estabelece uma relação particular entre dois números 
primos ímpares: se N é um número qualquer e p um número primo não divisor de N, tem-se que quando c é um número 
primo 4n + 1, o expoente  é par. Caso contrário, quando c é da forma 4n + 3, esse expoente é ímpar.

8. Nota nossa: Aqui Jacobi faz alusão à relação entre Análise Indeterminada e Teoria dos Números.
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por q deixa restos + 1 ou − 1, o que é precisamente, a lei de reciprocidade, ou 
de acordo com o Sr. Gauss, o teorema fundamental dos resíduos quadráticos. 
(JACOBI, 1998, p. 394, tradução nossa)

Ramos (2010, p. 251) destaca que três meses depois Legendre responde de Jacobi 
revelando ao amigo que ainda não havia apreciado suas descobertas por causa dos 
trâmites de publicação do livro Teoria dos Números (1830). No entanto, assegura ao amigo 
que iria analisá-las tão logo pudesse e que seus estudos seriam contemplados nessa obra. 
De fato Legendre realizou a terceira e última demonstração da lei: ‘‘dados dois números 
primos ímpares e distintos p e q então  = , com os argumentos de Jacobi, 
conforme Teoria dos Números (1830), Artigo 681, parágrafo VI, Vol. II, p. 391-3. (RAMOS, 
2010, p. 230)

1.6 Carta de Abel a Legendre sobre funções elípticas (1828)
Abel era dois anos mais jovem do que Jacobi e faleceu em 1829 aos 27 anos 

de idade. Foi professor de Matemática em Christiania, onde, primeiramente, ensinou 
Matemática elementar e mais tarde, Cálculo infinitesimal. Com muita avidez, impulsionado 
pelo seu professor Homboe (1795- 1850), se empenhou em estudar os trabalhos de 
Cálculo Diferencial e Integral de Euler (1707-1783), os trabalhos de Lacroix (1765-1843), 
Poisson (1781-1840), Gauss, Legendre e Lagrange. Manteve contato com alguns deles, 
como Legendre, Cauchy (1789-1857) e Crelle (1780-1855), do qual foi um amigo íntimo 
e um dos colaboradores do jornal que ele dirigia. Após estudar as obras de Lagrange em 
1821, Abel se empenhou em demonstrar a impossibilidade se resolver equações do quinto 
grau por meio de radicais. Em 1824 ele conseguiu demonstrar a condição necessária mas 
não suficiente publicada e está presente no livro Legendre “Teoria dos Números” de 1830. 
(RAMOS, 2010)

Em carta de 25 de novembro de 1828, Abel demonstrou um grande contentamento 
em se corresponder com seu mestre Legendre ao declarar:

Foi um dos momentos mais felizes de minha vida por merecer a atenção 
de um dos grandes matemáticos do nosso século. Isso me incentivou a me 
empenhar com mais zelo os meus estudos, os quais continuarei com ardor e 
os atribuirei mais a vós do que a mim, por ter sido guiado pela tua luz. 

[...] Não fiques zangado comigo Senhor, pois ainda ouso apresentar, mais 
uma vez, as minhas descobertas. Sobretudo sobre funções elípticas e as 
funções mais gerais da teoria de equações algébricas. Estou muito feliz por 
ter encontrado uma regra sobre como reconhecer se uma equação qualquer 
pode ser solúvel por radicais ou não. Um corolário de minha teoria diz que é 
impossível resolver equações de graus superiores a quatro. (ABEL, 1864, p. 
279, tradução nossa.) 
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Contrariamente ao que ocorreu entre Legendre e Jacobi que tiveram um amplo 
relacionamento através de inúmeras cartas, enquanto que as informações sobre o 
relacionamento entre Abel e Legendre são baseadas em apenas duas das três cartas que 
foram trocadas entre esses dois matemáticos. (Holmboe, 1839, p. VIII-XI; Abel, 1864, p. 
271 tradução nossa)

1.7 Correspondência entre Sophie Germain e Legendre (1811)
Stein (2006) aponta que Sophie Germain, por seu talento superior, não mantinha um 

bom relacionamento com os matemáticos de sua época, e sob o pseudônimo de M. Leblanc 
se correspondeu com Legendre, Lagrange e Gauss. Tempos depois identificada com seu 
nome verdadeiro, no início do século XIX, Sophie Germain conheceu o livro Teoria dos 
Números de Legendre, em Paris e segundo Stein (2006), ela e Legendre trocaram várias 
cartas que revelaram uma grande amizade e uma forte relação de confiança mútua. 

No ano de 1823, Sophie Germain contribuiu com alguns resultados sobre números 
primos especiais, que levam seu nome, em um dos suplementos de Legendre do Ensaio 
de Teoria dos Números que em linguagem moderna, o Teorema de Sophie Germain pode 
ser assim enunciado: “Seja p um número primo ímpar. Se existe um número primo auxiliar 
Ɵ tal que existam duas p-ésimas potências mod Ɵ consecutivas e não nulas e não sendo 
o próprio p  uma p-ésima potência mod Ɵ então nenhuma solução x, y ou z da equação de 
Fermat xp + yp  = zp pode ser divisível por p2. (LEGENDRE, 1823, p. 16-7, tradução nossa). 
Este teorema faz parte do trabalho de Legendre de 1823: Sur quelques objets d’analyse 
indéterminée et particulièrement sur le théorème de Fermat (Sobre Alguns objetos quaisquer 
da Análise Indeterminada e particularmente sobre o Teorema de Fermat) onde p < 100 bem 
como outros de seus trabalhos foram contemplados, a exemplo de “se n e 2n + 1 são 
números primos denominados números primos de Germain então segundo a equação de 
Fermat, um dos números x, y, z é divisível por n” e ‘‘se em geral se um dos números x, y, 
z for divisível por n então, necessariamente, ele será por n2 e o mesmo ocorrerá para x + y 
+ z = p, onde p é uma quantidade qualquer’’ (LEGENDRE, 1823, p. 5; 9, tradução nossa).

Por sua amizade com Sophie Germain em mais de uma ocasião, Legendre lhe 
revelou informações sigilosas enquanto componente da comissão científica da Academia 
de Paris em relação à análise de seus trabalhos para o seu ingresso na academia, conforme 
Carta de 4 de dezembro de 1811: 

Senhorita, não tenho boas notícias sobre a análise do vosso Mémoire. Achamos 
que a vossa equação principal não é exata mesmo admitindo a hipótese de 
elasticidade em cada ponto... O Sr. Lagrange achou que, segundo essa 
hipótese, a equação verdadeira deve ser da forma 

 = 0, onde z  é bem pequeno.



 
Incompletudes e Contradições para os Avanços da Pesquisa em Matemática 3 Capítulo 21 237

[...] Imagino que a mesma questão terá novamente num novo prazo e isso é 
mais do que necessário para sonhar com a vitória. (LEGENDRE apud STEIN, 
2006, p. 18, tradução nossa)

1.8 Carta de Jacobi a Legendre sobre a determinação das funções X e Y que 
satisfazem à equação 4(Xn – 1) = (X – 1)(Y2 ± nZ2), onde n é um número primo 
da forma 4i ± 1 (1830)

Monsieur, 

[...] As distrações de uma longa viagem e de outras circunstâncias 
interromperam o fluxo dos meus trabalhos e eu não consegui retomá-los tão 
cedo. Eu estava acostumado a vos falar sobre Matemática e de pô-lo à par 
das novidades que porventura merecessem a vossa indulgência. Mas após ter 
recebido o precioso presente de um exemplar da terceira edição de vossa obra 
sobre Teoria dos Números eu me permito ir mais longe do que simplesmente 
me desculpar. A maior parte do volume II é inteiramente nova e mais uma 
vez admiro esse espírito vigoroso que vence todas as dificuldades, mesmo 
numa idade avançada, ainda serve de estímulo a jovens matemáticos que 
se dedicam ao progresso da ciência. [...] gostaria de fazer uma observação 
relativa à equação 4 = Y2 ± nZ2. Para encontrar Y, vossa obra apresentou 
uma regra para desenvolver 2  e substituiu os coeficientes pelos menores 
resíduos das divisões por n. Essa regra que também se encontra na segunda 
edição somente pode ser utilizada para números primos não muito grandes. 
Em cada um dos casos os valores dos coeficientes de Y e Z são determinados 
por fórmulas conhecidas que expressam os coeficientes de uma equação 

por meio das somas das potências de suas raízes, somas que no nosso 

caso são ou . Assim, uma vez que 

, a regra é correta para os três coeficientes a1, a2, a3, 
mas deixa de ser para os demais desde que n ultrapasse um certo limite. De 
maneira que os coeficientes de Y e Z podem ser maiores do que 2

1 n, e mesmo 
n e suas potências (JACOBI, 1998, p. 453, tradução nossa).

Esse resultado faz parte da adição aos artigos 511 e 512 do Parágrafo II, Quinta parte 
das segunda e terceira edições do Ensaio... (1808, 1830), em que Legendre desenvolveu 
um método para determinar todos os casos dos polinômios Y e Z que satisfazem à equação 
4X = Y2 ± nZ2 , onde n é um número primo da forma 4i ± 1 e X um polinômio igual ao 
quociente de xn – 1 dividido por x – 1, com fundamento na hipótese insuficiente que os 
coeficientes dos diferentes termos da função Y são menores do que 2

1
n. De fato, essas 

modificações foram frutos das observações na carta de Jacobi a Legendre de 02 de julho 
de 1830, onde o primeiro sugeriu correções aos erros cometidos por Legendre na obra 

Teoria dos Números publicada em 30 de abril de 1830. O erro encontrado na fórmula 

 + ... pertence ao primeiro membro 2(x – r)
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(x – r4) (x – r9) ...  que, segundo Legendre, não é igual ao polinômio Y, mas sim igual 
a Y + n± Z e isso foi apontado na carta resposta de Legendre a Jacobi de 01 de outubro 
de 1830. Complementando essas informações, Jacobi sugeriu algumas modificações ao 
método de Legendre, em que os coeficientes da função Y eram menores do que 2

1
n. 

(RAMOS, 2010, p. 211-212)
Sobre esse mesmo assunto, porém numa ótica diferente, apresentamos a carta de 

1831 que Sophie Germain, sob o pseudônimo de M. Leblanc escreveu a Gauss sobre a 
determinação das funções X e Y que satisfazem à equação 4  =Y 2 ± nZ2, onde N é 
um número primo da forma 4i ± 1:

Senhor, 

Admiro seus Disquisitiones arithmeticae (1801) há algum tempo e os uso em 
meus estudos. No último capítulo contém, dentre outras assuntos em belíssimo 
teorema sobre a equação  (1) ... Creio que a mesma pode ser 
reescrita como  onde n é um número primo e s um número 
qualquer... Tenho muito prazer em colaborar nesse trabalho ao tempo de 
me familiarizar com esse método em minhas novas descobertas. Essa última 
tem uma relação com a equação de Fermat xn + yn = zn cuja impossíbilidade 
com números inteiros foi demonstrada para n = 3 e n = 4. Creio que consigo 
provar essa impossibilidade para n =  onde é um número primo da forma 8K7. 
(STEIN, p. 255, tradução nossa)

Esse último destaque se refere às contribuições de Sophie Germain ao livro 
Disquisitiones aritmecae (1801) que abarca a Teoria dos Números, escrito em latim em 1798 
quando Gauss tinha 21 anos. Gauss reuniu teorias variadas e generalidade de resultados 
que foram tratados com elegância e concisão dos métodos das teorias criadas por ele. 
Nessa belíssima obra encontramos a teoria de congruência que é base na Aritmética e da 
Teoria da ciclotomia sobre a resolução das equações do tipo xn − 1 = 0, que por meio de 
equações do segundo grau permite determinar possibilidade da circunferência ser dividida 
em n partes iguais. A obra contém apenas a metade dos verdadeiros estudos de Gauss e 
muitos deles foram publicados postumamente pelo seu filho em 1855.

Ao discorrer sobre elogio nas Obras filosóficas e pensamentos e cartas inéditas 
de Marie Sophie Germain (1776-1831) de Hte Stupuy em 1896 (Oeuvres philosophiques 
as suivies de pensées et de lettres inédites et précédées d’une notice sur sa vie et ses 
oeuvres par Hte Stupuy, 1896), Stupuy aponta que muitas mulheres são lembradas como 
celebridades em escritos frívolos, porém a única mulher francesa que foi audaciosa e 
vitoriosa em seus trabalhos científicos estimada pelo matemáticos da época, foi Sophie 
Germain. Para Stupuy a reputação discreta de Sophie tem o mesmo caráter. No entanto 
suas obras pertencem à posteridade na história das ciências do espírito humano. Marie 
Sophie Germain nasceu em Paris em abril de 1776 o seu pai era burguês liberal que perdeu 
toda sua fortuna no reinado do rei Louis XIV. 
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É nesse cenário que Sophie Germain cresceu na influência no vigor intelectual do 
século XVIII. Pelo o seu método de raciocínio adere à escola de Diderot (1713-1784) e 
Condorcet (1743-1794).  

2 |  CONCLUSÃO
Buscamos socializar e evidenciar a importância e os desafios das trocas epistolares 

entre matemáticos como meio de divulgação da evolução de conhecimentos através 
de correspondências pessoais nos séculos XVII - XIX. Nesse período, esse meio de 
comunicação foi bastante utilizado porm renomados matemáticos contemporâneos que 
superaram as dificuldades da distância e da falta de outros meios de divulgação de seus 
estudos. Muitas cartas se perderam ao longo do caminho ou no tempo, a exemplo de algumas 
cartas de Fermat. Sejam nas dificuldades de transmissão, sejam pelo desaparecimento de 
fontes primárias, os estudos sobre manuscritos de teor científico, filosófico ou literários não 
devem se limitar ao âmbito dos pesquisadores, especialistas em História da Matemática 
ou de outras áreas do conhecimento. Sobretudo, por aqueles que com fins diversos se 
enveredam num meio privilegiado de informações na compreensão do micro social da 
evolução de teorias que foram compartilhadas entre pares fora do ambiente das academias 
e dos meios de publicações impressas da época.
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